MAI 2 Piiklady na cvi¢eni — funkce vice promé&nnych 4

Vy3etFovani lokalnich a globailnich extrémii — zatim jednodussi priklady:

1. VySetfete na mnoziné M globalni a lokalni extrémy nésledujicich funkci:

Q) f(xy)=x+8° -6xp+5, M=R?;
b) f(x,y)=12xy—x2y—xy2, M:RZ;
) f=G-»+-1>, M=R%
d) fluy)=x"+y* -2y, M=R2;
&) flny)=x'+y*—x?-2xp-3%, M=R%;
f) f(x,y):sin(x2+y2), M=R2;

8 fry)=(x2+y})-e ) M=R%
hy f(xn)=xyln(x®+y%), M=R*-{(00).

2. Vydetfete globalni extrémy funkce f(x,y)namnozing M , je-li:

a) f(x,y)=x2y(4—x—y), M={(x,y);x20,y20,x+y£6};
b fGay)=x? . M=) 52 y? <1

O S =54y =2y, M=|(ny);xt<y<a);

Q) ey =xy, M={@y);+y’ <1

&) floy)=6-4x-3y, M={(xy); ?+y? <1} .



VySetfovini lokilnich, globdlnich a vazanych extrémii funkee — dal3i piiklady:

1. VySetfete na mnozing M lokalni (pfipadné i globalni) extrémy nasledujicich funkei:

a) f(x,y,z)=-x>+6xz+2y—-y* -6z, M=R";
b) f(x,y,z):x4+y4—x2—2xywy2+22, M =R,
22
C) f(x,y,z):x3+y2+?—3xz—2y+22, M =R
d) fy,2)=x+y +2° -3(xy+xz+yz), M=R>;

€) f(x,y,z)=2x2+y2+22—xy—xz, M=R.

2. Vydetfete globalni extrémy funkce f(x,y)na mnoZing M ,je-li;
a) f(x,y):x2+y2—2x+4y, M={(x,y)eR2; x2+y2£25} ;
b) f(x,y)=(x+y)-e_(x2+y2), M= {(x,y)eRz; x2+y2_<_:1/\|x|£y+1};
c) f(x,y)=x2—y2, M={(x,y)ER2; 2x—y+1=0}
d flxyz2)=x+y+z, M:{(x,y,z)ER3;x2+y2£z<l}
e) flx,y,z)=x-2v+2z, M={(x,y,z)eR3; x2+y2+z2 =1}
f) f(x,y,z)zxy+zz, M={(x,y,z)ER3; x2+y2+22£1/\x20};
g) floy,z)=xy+z°, M={(x,y,z)eR3; x2+y? 427 =1 Ax+y+z=0};

3. Pfi jakych rozmérech mé pravoiihla vana daného objemu ¥ nejmensf povrch?
4. Najdéte bod mnoZiny M , ktery je nejblize pocatku, je-li

M= {(x,y,z)eR3; Jc2+y2 +2z% =4 /\xy:Z}.
5. Najdgte vzdalenost dvou parabol o rovnicich y=-x* a y=(x-6)> .



